
Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 1

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 0 1 1
−1 0 1
1 −1 1

 =
(
3 −1 2

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
3x+ 2y − z = 1,

x+ 3y + 2z = 5,

5x+ 8y + 3z = 11,

x+ y = 1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(1;−2; 3), B(0;−1; 2), C(4; 0; 4). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {1; 2; 3} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1;−2; 0) â òî÷êó

B(3; 4; 2).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2; 3), B(4;−1), C(−3;−2). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (6; 4; 7) íà ïëîñêîñòü x+ y + z − 2 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 2

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 2 −1 0
−1 0 1
1 1 −1

 ·X =

−32
−1

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−2x+ 3y + z = −2,
x− 3y + 2z = 1,

4x+ y − 2z = 4,

4y + 5z = 0.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(0;−3; 6), B(−12;−3;−3), C(−9;−3;−6). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè

âåðøèíå A è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {3;−2;−5} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(−1; 2; 3) â

òî÷êó B(1; 1; 2).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(5; 1), B(2;−3), C(−1;−4). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (10; 6; 7) íà ïëîñêîñòü 2x+ y − z + 5 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 3

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 2 1 0
0 1 −1
−1 1 1

 ·X =

 7
0
−3

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x− 2y − 3z = −3,
x+ 3y − 5z = 0,

2x+ y − 8z = −3,
5y − 2z = 3.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3; 3;−1), B(5; 5;−2), C(4; 1; 1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {1;−2; 3} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(0;−2; 3) â òî÷êó
B(1;−1; 4).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−3; 2), B(1;−2), C(3; 3). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−2; 11; 7) íà ïëîñêîñòü −x+ 2y + z − 1 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 4

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

2 0 1
1 1 1
0 2 −1

 =
(
2 −1 2

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 3y + z = −1,
2x+ 5y = 0,

3x− y − 2z = 1,

2x+ 8y + z = 0.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−1; 2;−3), B(3; 4;−6), C(1; 1;−1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå

A è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4;−1; 2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(−3; 2; 4) â òî÷êó
B(−2; 4; 5).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(0;−3), B(3; 0), C(−2; 5). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (10; 7;−7) íà ïëîñêîñòü −2x− y + 2z − 4 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 5

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ0 2 1
0 3 2
1 1 −1

 ·X =

−1−2
2

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
2x+ y − z = 3,

x+ y + z = 2,

x− 2z = 1,

3x− y − 9z = 2.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−4;−2; 0), B(−1;−2; 4), C(3;−2; 1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå

A è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {−2; 4;−3} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(3; 2; 2) â òî÷êó

B(2; 3;−4).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3; 0), B(0; 3), C(−2;−2). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−4; 7; 5) íà ïëîñêîñòü x− 2y − z + 5 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 6

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 0 1 1
0 2 1
−1 2 1

 =
(
0 1 1

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ 3y + 2z = 5,

5x+ 8y + 3z = 11,

2x− y − 3z = −4,
4x+ 5y + z = 6.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(5; 3;−1), B(5; 2; 0), C(6; 4;−1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {0;−1; 3} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(0; 3;−4) â òî÷êó
B(8; 4; 2).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(4; 5), B(6; 1), C(−1; 0). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−1; 2; 0) íà ïëîñêîñòü 4x− 5y − z − 7 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 7

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 0 0 1
2 1 −1
−1 1 1

 =
(
−2 2 3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−2x+ y + 3z = 2,

2x− 3y − z = −1,
x− 4y + 2z = 1,

−x+ 2z = 1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−3;−7;−5), B(0;−1;−2), C(−5;−6;−6). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè

âåðøèíå A è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4; 4; 3} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(3; 4; 7) â òî÷êó

B(3; 7; 6).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(5; 0), B(2; 4), C(−3;−2). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (2;−1; 1) íà ïëîñêîñòü x− y + 2z − 2 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 8

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

0 1 1
1 1 0
2 1 1

 =
(
1 2 3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 2y + 3z = 3,

x+ 3y − 5z = 0,

2x+ 11y − 12z = 3,

5y − 2z = 3.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3; 3;−1), B(1; 5;−2), C(4; 4; 1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {−4; 1; 2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1; 3; 2) â òî÷êó

B(2; 8; 3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2; 4), B(−1; 1), C(5;−3). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−2; 0; 3) íà ïëîñêîñòü 2x− 2y + 10z + 1 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 9

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ1 1 0
1 1 1
0 2 1

 ·X =

3
3
2

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
2x− y − 7z = 1,

4x− y − 11z = 3,

x− 2z = 1,

3x− y − 9z = 2.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2; 1;−1), B(6;−1;−4), C(4; 2; 1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {−1;−1; 2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(−1; 3;−5) â
òî÷êó B(3;−4; 3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−2; 3), B(2; 1), C(0;−3). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (3;−3;−1) íà ïëîñêîñòü 2x− 4y − 4z − 13 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 10

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

1 0 2
3 0 −1
1 −2 1

 =
(
5 0 3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ y = 1,

x+ 3y + 2z = 5,

x+ 2y + z = 3,

2x+ 5y + 3z = 8.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3;−6; 8), B(1;−4; 6), C(5;−4; 7). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {3;−3;−5} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(2; 3; 4) â òî÷êó

B(5;−6; 7).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(0; 5), B(5; 0), C(−2; 1). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−1; 0;−1) íà ïëîñêîñòü 2x+ 6y − 2z + 11 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 11

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 0 −1 3
−2 1 0
1 −2 5

 =
(
−2 1 4

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ 5y + z = −3,
3x+ 4y + 2z = 1,

2x− y − 3z = 0,

5x+ 3y − 5z = −3

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2; 0;−3), B(1; 1;−3), C(−1; 2;−4). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå

A è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {−5;−2; 1} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(4; 0; 3) â òî÷êó

B(2;−6; 1).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−1; 4), B(4;−1), C(−3; 0). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (3; 5; 0) íà ïëîñêîñòü x+ y − 2z + 4 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 12

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 4 0 1
−1 3 0
−3 1 −1

 =
(
3 2 1

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 2y − 2z = −2,
3x+ 2y − z = 1,

4x+ z = 2,

5x+ 6y − 4z = −1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(4; 1;−2), B(0; 3;−3), C(4; 2;−1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4; 0;−2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1; 3;−2) â òî÷êó
B(6;−3; 3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2;−3), B(1; 4), C(0; 1). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−2; 1; 4) íà ïëîñêîñòü 2x+ y − z − 5 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 13

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 3 1 −1
−2 −1 1
0 −1 3

 ·X =

 1
−4
2

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
2x− y + 3z = −2,
3x+ y + 2z = 3,

−x+ 3y − 4z = 7,

−x− 2y + z = −5.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3;−2; 1), B(4;−3; 3), C(2;−2; 0). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {1;−3; 5} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(4;−1; 0) â òî÷êó
B(3;−2; 5).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3;−1), B(0; 3), C(−2; 1). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (3; 3; 4) íà ïëîñêîñòü x− 2y − 2 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 14

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 2 1 3
2 1 4
−1 0 1

 ·X =

−13
2

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
2x+ y − 5z = −1,
x+ 2y − 4z = 1,

5x+ y − 11z = −4,
y − z = 1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(5; 0;−2), B(3; 1; 0), C(4; 1;−2). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4; 3; 5} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1;−6; 2) â òî÷êó

B(4; 2;−5).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(0; 2), B(−1; 3), C(4;−5). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−2; 1; 4) íà ïëîñêîñòü 3x− 2y + z + 11 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 15

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 1 2 3
1 1 0
−1 2 6

 ·X =

 3
−1
−2

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x− 3y + 2z = 2,

−3x+ 4y − z = −1,
2x+ 3y − z = 3,

−x+ 2y + 3z = 7.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−4; 2; 1), B(−3; 2; 0), C(−1; 1; 1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {2; 0; 6} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1; 4;−3) â òî÷êó

B(6;−1;−3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(1; 2), B(−3; 4), C(2;−1). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (4; 2;−3) íà ïëîñêîñòü 2x− 3y − 2z + 9 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 16

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

−1 0 2
3 2 −1
1 0 3

 =
(
4 −1 −3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
2x− y + 3z = 1,

x+ 3y − 2z = 4,

x+ z = 1,

2x− 3y + 5z = −1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(1;−5; 2), B(2;−3; 1), C(1;−6; 3). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {3; 3;−2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1;−3;−4) â

òî÷êó B(6;−2; 1).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(4;−2), B(1; 4), C(2; 1). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (3;−2; 1) íà ïëîñêîñòü 2x− y + 3z + 3 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 17

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 3 2 0
0 4 2
−1 3 2

 =
(
−2 1 3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 3y + 4z = −1,
−2x+ 3y + 2z = 1,

3x− y = 3,

−x+ 2y + 4z = −4.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(0; 6;−4), B(1; 5;−2), C(0; 4;−5). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4;−2; 5} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(3; 2;−3) â òî÷êó
B(1;−4;−2).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2; 3), B(−1; 4), C(6;−5). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (3;−2; 7) íà ïëîñêîñòü −x+ y + 2z − 6 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 18

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ3 0 −1
2 −1 1
3 1 −2

 ·X =

 0
−1
3

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 3y + 2z = 1,

2x− 3y − 2z = −1,
−x+ 6y + 4z = 2,

3y + 2z = 1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−1; 4; 3), B(0; 2; 1), C(−3; 4; 2). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {0; 5;−2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(6;−2;−1) â

òî÷êó B(1;−2;−3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3; 0), B(−2; 3), C(2; 4). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−4; 1; 3) íà ïëîñêîñòü 3x− 2y + z + 4 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 19

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 0 −1 2
1 2 1
−1 0 −3

 ·X =

−31
2

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ 3y − 2z = −2,
2x+ 2y − z = 1,

3x+ y = 4,

x− y + z = 3.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(3; 4;−2), B(5; 2; 0), C(4; 3;−2). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {3;−4; 2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(−1; 5;−2) â

òî÷êó B(−4; 1; 0).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−5; 1), B(3; 0), C(4; 3). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−1; 0; 7) íà ïëîñêîñòü 2x− y − 3z − 5 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 20

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

1 0 2
3 −2 5
1 0 3

 =
(
−2 0 3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ y + 2z = −3,
3x+ 2y − z = 2,

x− z = 2,

3x+ 4y + z = −1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2;−5; 1), B(3;−3; 2), C(4;−6; 1). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {−5; 2; 1} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(6; 2;−3) â òî÷êó
B(1;−4;−1).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2;−4), B(3; 3), C(0;−3). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (3; 3;−5) íà ïëîñêîñòü x+ 2y − 3z + 4 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 21

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

−2 0 1
−3 −2 0
−2 1 2

 =
(
−4 1 3

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ 4y − z = 6,

4x+ 2y + 3z = −2,
5x+ 6y + 2z = 4,

9x+ 8y + 5z = 2.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(4; 0;−3), B(2; 1;−3), C(3; 4;−2). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {2;−3; 2} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1;−4; 5) â òî÷êó
B(4;−3; 6).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(1;−1), B(3;−2), C(3;−4). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−2; 3;−6) íà ïëîñêîñòü y − 3z − 6 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 22

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ 3 2 −1
−1 0 2
2 1 −1

 ·X =

 5
1
−3

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 3y + z = 3,

2x+ 3y = 2,

−x+ 3y + 5z = 1,

4x− 3y − 4z = −3.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(0;−6; 2), B(1;−4; 3), C(−2;−4; 2). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå

A è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4; 2;−6} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(1;−4;−3) â

òî÷êó B(2; 2;−1).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(4; 3), B(−2; 1), C(3; 2). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (2; 7; 5) íà ïëîñêîñòü 3x− 2y − 3z − 10 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 23

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ1 0 −2
2 3 −6
2 0 −3

 ·X =

0
4
1

 .

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ 2y − 4z = 1,

2x+ y − 5z = −1,
x− y − z = −2,
4x+ 5y − 13z = 1.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(1;−1; 4), B(2;−1; 5), C(4; 0; 2). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {1;−1; 5} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(4;−2;−1) â

òî÷êó B(6;−3; 0).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(2;−2), B(3; 1), C(−4; 5). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (5; 3; 6) íà ïëîñêîñòü 2x− y + 2z + 8 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 24

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

 2 −1 1
−3 6 2
0 1 1

 =
(
0 3 5

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
−x+ 4y = 3,

2x+ 3y + z = −2,
5x+ 2y + 2z = −6,
11y + z = 5.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(4; 2;−5), B(3; 3;−7), C(2; 4;−3). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {2; 3;−1} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(0;−3; 5) â òî÷êó
B(5; 2; 3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−4; 3), B(2;−3), C(4;−6). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (−3; 2; 7) íà ïëîñêîñòü 3x− 2y − z − 8 = 0.



Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà 1

Âàðèàíò 25

1 (8 á.) Íàéòè ìàòðèöó X èç ìàòðè÷íîãî óðàâíåíèÿ

X ·

3 1 −1
2 2 −1
3 −1 0

 =
(
1 3 −5

)
.

Ðåøàòü ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé ìàòðèöû.

2 (8 á.) Ðåøèòü ìåòîäîì Ãàóññà ñèñòåìó óðàâíåíèé
x+ 3y − 2z = 2,

3x+ 4y + z = −1,
x− 2y + 5z = −5,
2x+ y + 3z = −3.

3 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(−3; 1; 6), B(−1; 3; 4), C(0; 1; 3). Íàéòè êîñèíóñ óãëà ïðè âåðøèíå A

è ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC.

4 (4 á.) Íàéòè ðàáîòó ñèëû ~F = {4; 0;−1} ïî ïåðåìåùåíèþ ìàòåðèàëüíîé òî÷êè èç òî÷êè A(3;−3; 2) â òî÷êó
B(6;−5; 3).

5 (8 á.) Äàíû âåðøèíû òðåóãîëüíèêà A(1; 1), B(1;−5), C(2;−3). Íàéòè: 1) óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé

÷åðåç òî÷êó A ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå BC; 2) óðàâíåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B;
3) äëèíó âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû C.

6 (4 á.) Íàéòè ïðîåêöèþ òî÷êè P (4;−3; 2) íà ïëîñêîñòü 5x− 2y + 3 = 0.


